ZASTOSOWANIA GEOMETRYCZNE CALKI OZNACZONEJ

zadania przykltadowe

1. POLE OBSZARU PLASKIEGO

Obliczy¢ pole obszaru:

A) zawartego miedzy krzywymi y = 23, y = 4z (UWAGA: mamy dwa symetryczne obszary, wigc wystar-
czy znalezé pole jednego z nich i pomnozy¢ przez 2)

B) zawartego miedzy parabolami y* = z, 2% = 8y

C) ograniczonego krzywymi y = 223, y? = 4z

D) ograniczonego paraboly y = 2z — 22 i prosta  +y = 0

E) zawartego miedzy hiperbola xy = 4 a prosta = +y =5

2. OBJETOSC I POLE POWIERZCHNI BOCZNEJ BRYEY OBROTOWEJ

Obliczy¢:
A) objetosc i pole powierzchni bocznej bryty obrotowej powstatej w wyniku obrotu dookota osi Ox krzywe;

y=v4—22 dla —1<z<1
B) objetosé bryly obrotowej powstatej w wyniku obrotu dookota osi Ox krzywej
1

xr —

Yy = dla 2<z2z<4

C) pole powierzchni bocznej bryty obrotowej powstatej w wyniku obrotu dookota osi Ox krzywe;
y=v2zr—a2 dla 0 <z <2

D) objetosé i pole powierzchni bocznej bryty obrotowej powstatej w wyniku obrotu dookota osi Ox krzywej
1
y:§x3 dla 0<z<1
Wskazowka: liczac pole powierzchni bocznej wykorzysta¢ catkowanie przez podstawienie.

E) objetos¢ bryty obrotowej powstalej w wyniku obrotu dookota osi Ox krzywej

yzsz’n%a: dla 0 <z <

| X

Wskazéwka: wykorzystaé catkowanie przez podstawienie.

F) objeto$¢ bryty obrotowej powstalej w wyniku obrotu dookota osi Ox krzywe;

T

y:\/f(l—g) dla 1<2z<3

3. DLUGOSC LUKU KRZYWEJ

Obliczy¢ dtugos¢ tuku krzywej:
A)

y=v1—22 dla 0 <z <

N | —



B)
y=vVr* dla 0< 2 <12

Wskazéwka: wykorzystaé catkowanie przez podstawienie.

C)
x4

1
=—+4+— dla 1<z <2
Y= * 8x2
Wskazéwka: aby uzyska¢ potege 2 pod pierwiastkiem i pozby¢ sie pierwiastka mozna wykorzystaé wzor

skroconego mnozenia.
D)
y=Inzx dla 1<xr<e
Wskazdéwka: zastosowaé podstawienie v/1 + x2 = t otrzymujac catke z funkcji wymiernej.
E)
y=2y>—32°=0 dla 0< <2
Wskazowka: wykorzysta¢ catkowanie przez podstawienie.
F)
T

m
—In(sinz) dla ~<z< 2
y = In(sinz) dla L ST g

Wskazéwka: wykorzystaé catkowanie przez podstawienie otzrymujac catke z funkcji wymiernej.



